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b) For att skriva om talet—/3 +i pa polar form behover vi r = ‘—\@ + i‘z J(=/3)3+12 =2
s,
da far viatt —/3+i= 2[—? +%ij = Z[COS(%jH -sin(%)j =2e6

Med hjélp av de Moivres formel beraknar vi
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Vi forenklar vinkeln 72” = 127 +37 2127z+%[ = 6-27z+% och far att
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(—\/§+i)15 = 215(cos75—”+|5|n75—”j 215(cos£+isin£j =2j
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c) Ekvationen z°=-15-8i.
Sétt z=a+ib. Man far dd (a+bi)*> =-15-8i < a* + 2abi —b* =-15-8i.

Jamforelsen och [a+bi|’ =|-15-8i|
(dér |-15-8i|=/225+64 =~/289 =17 ) ger




a’-b*=-15 (1)
2ab=-8 (2
a’+b* =17 (3)
(1)+(3) ger 2a* =2 < a==+1 . Inséttning i (2) ger a=1,b=-4 och a=-1,b=4

Svar: z=1-4i, z=-1+4i.
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b) f'(x)=(e™* )' — e (sin2x) =2e™"* cos2x
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4 a) Funktionen f (x) ar kontinuerlig i punkten x=a < lim f (x) = lim f (x) = f (a)

For att bestdmma k anvander vi definitionen ovan.

x=1:f(1)=In1=0 och liminx=In1=0.Dvs lim f(x)=0.
x—1"
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Vi faratt limkx+1=k+1 mastebli0, k+1=0< k =-1.

x—1"

. : Inx, x<1
Funktionen blir y =
-X+1,x>1
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b) Funktionen f(x):il harD, :x>1
X_

For att bestam inversen f " IGser vi ut y ury :ilc x—1:g & X =g+1.
X— y

Vi far f’1:g+1 med D, :x>0
X

¢) Funktionen f (x) = x* —6x* +9x —34r kontinuerlig i intervallet 0 < x <2, d v s har storsta
och minsta vérde .

f'(x)=3x*-12x+9 och f'(x)=0<3x*-12x+9=0< x=1,x=3.
Bara x=1liggeri 0<x<2

Vi jamfor funktions véarde:
f(0)=-3 f)=1 f(2)=-1
Viseratt f _ =1och f, =-3.
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25-5x’
1) En lodrat asymptot kan finnsi x=5 :

5. y=f(x)= D, ={xeR:x#5}.
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lim X :(éj =—o0, lim X :(éj =+00. D.v.s. x=5 &ren lodrét
x>5"25-6x (0 x>5 25-5x (0"
asymptot.

2) Gréansvarden av f (x), dad x — *oo

. x? . X 0 . x? . X —0
lim =lim = = —00, lim = |lim = =400,
=225-5x 225 . \0-5 == 25-5x =25 | 0-5
X X
d.v.s inga vagrata asymptoter , da x — o




3)Sneda asymptoter y = kx+m, dd x — oo
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Dvs y:—%x—lar en sned asyptot da x — oo.

Vi tittar pa fallet dd x — —o, kan finnas en till sned asymptot.
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Vifaratt y= —%x—l ar en sned asymptot, dd x — oo

4y = xt Y _ 2x(25-5x) - x*(-5) _ 50x-5x*> _ 5x(10-X)
25-5x (25-5x)° (25-5x)?  (25-5x)*°

Stationéra punkter: f'(x)=0<5x(10-x)=0< x=0 ellerx=10
5) Teckenschema:

X 0 5 10

f'(x) + 0 - odef. - 0 +

f(x) ~ O el odef o -4 ~.

Lokal minimipunkti x =0, lokal maximum i x =10.

Skérningen med y-axeln: x=0 y=0.
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6. y=1-x* , x>0 , y'=-2x.
Tangenten i punkten (a,b): y—(1-a%=-2a(x-a).
Skarning med y-axeln (x =0): y,=1-a*-2a(0-a)=a’+1.

Skarning med x-axeln (y=0): 0—(1-a%)=-2a(x,—a) < X, =

2 2
Triangelns area blir da %xoy0 _@ 4;1) = A(a).
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Menda a>0 farvi a=—.
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Triangelns minsta mojliga area ar A(%) ==y
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